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Dokaz Pitagorinog paka

Ovaj materijal moZzete iskoristiti da bistéamike "naveli" na dokaz Pitagorinog @géa.
ZamiSljeno je da se ovaj dokaz provede u paroviezastrogo formalnog zapisivanja (uea wenika
8. razreda niti nije u stanju razumijeti (a kama@amostalno interpretirati) dokaz, ali ipak da stek
osjetaj 0 tome da se i to "nekako moze dokazati"...).

1. stranicu na kojoj su nacrtana dva kvadratansgjte na npr. Zuti papir.

2. stranicu na kojoj su pravokutni trokuti ispritgéana npr. crveni papir, izrezite trokute (mozéte
zaljepiti na karton), na "padéni” tih trokuta takaer napisite duljine stranica, tj. "a", "b" i "c" i
kvadrattem oznéite pravi kut

3. stranicu "Dokazimo Pitagorin péak" i "Dokaz Pitagorinog paka" isprintajte na olsan bijeli
papir.

Na satu svaki paréenika treba dobiti:
- jedan zuti papir s kvadratima
- 8 crvenih izrezanih pravokutnih trokuta
- jedan papir "Dokazimo Pitagorin p&ak"

Nakon Sto svi parovi naprave to Sto se od njihitrrzbkomentiramo to s njima, nazad uzmemo sav
materijal, a nakon toga svakordemiku damo jedan papir(pola A4 formata) "Dokaz Pitagorinog
powka" kojeg si trebaju zalijepiti u biljeznice.

Prilikom komentiranja dokaza mozete koristiti i G&Roteku koju takder mozete na na mojim
stranicama, a u kojoj je ta#ter prikazan ovaj dokaz.
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Dokazimo Pitagorin paiak

Pitamo se da li za svaki pravokutan trokut vrijedi:
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Dobio si pravokutan trokut (i 7 njegovih kopijaja@ima nas da li za njega vrijediet+b*.
Dobio si i papir na kojem su nacrtana dva kvadrata.
Odgovori na sljed& pitanja (tj. komentiraj s onim s kime si u paru):

1. Jesu li ti kvadrati jednako veliki, tj. imajujidnake povrSine? (stranice im izmjeri pdundateta
dobivenih trokuta i na temelju toga usporedi)

2. Ako tim kvadratima prekrijemo jednako velikealgve, ha@e li i preostali (nepokriveni) dijelovi
imati jednake povrSine?

3. a) Trokutima koje su dobio prekrij dio prvog kivata kao Sto je prikazano nacsli:

b) Koji lik ¢ini nepokriveni dio? (objasni zasto)
c¢) Kolika je njegova povrsina? (u biljeznicu zapasmulu) D

4. a) Dio_drugog kvadrata prekrij kao Sto je prékaa na sljed®j slicici:

b) Koji likovi ¢ine nepokriveni dio?
c) Kolika je povrSina svakog od njih, a kolikaukupna E!
povrSina nepokrivenog dijela? (zapiSi u biljeznic

5. Sjeti se Sto si odgovorio na 2. pitanje. Zatimglpdaj odgovore na 3.c i 4.c pitanje. Sto zakije3?
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Dokaz Pitagorinog paka

Pitamo se da li za bilo koji pravokutan trokut edi:

ab‘ 2y

Uogimo dva kvadratdije su stranice duge a+b (kao zbroj katetéghmog pravokutnog trokuta). U svakog od
njih smjestimo po 4 peetna trokuta, ali na ralte n&ine - ovako:
a b b a

b a b a
Kako su povrSine getnih kvadrata jednake i povrSine pokrivenih diyelgednake, zaklgujemo da su i
povrSine nepokrivenih dijelova u 1. i 2. kvadratdrake. Nadalje, kako je nepokrivena povrSina omrv

kvadratu & a u drugom @b zakljwujemo da vrijedi: &a&+b? .

Jedino upitno je da li je nepokriveni dio prvogaéiiata takder zaista kvadrat, 2
tj. otkud mozemo biti sigurni da su njegovi kutpvavi. Da bi odgovorio na to ®

pitanje, sjeti séemu je jednak zbroj onih dvaju kutova pravokutrmadita koji b
nisu pravi. S druge strane sjeti se koliko stupamjeva ispruzeni kut, 3 Cl

a zatim udi kutove istaknute lukom na desnoj slici i zakljioliki je bijeli dio
istaknutog kuta.
[to jeto!! ©
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