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VAZNA OBAVESTENJA

1. Uredniitvo poziva nastavnike i profesore matematike kao i ostale &ita-
oce da Salju svoje priloge za list: ¢lanke, odabrane zadatke, zadatke sa prijemnih
ispita i matematitkih takmidenja, razne mmmljwosn Pozeljno je da svi rukopisi
(osim uéenikih reSenja zadataka) budu pisani pisacom maSinom s proredom, a
crie?i izradeni na posebnoj &vriéoj hartiji. Rukopisi se ne vracaju.

2. ,,Matemati¢ki list*“ namenjen je svim ufenicima V—VIII raz. osnovne
§kole.. List izlazi 5 puta u toku 3kolske godine.

3. Prodajna cena pojedinom broju je 2 dinara. GodiSnja pretplata (za svih
5 brojeva) iznosu 10 dinara. Narutiocima za vise od 10 kompleta odobravamo
rabat (20%, 15%, 10%), zavisno od roka do kojeg se uplati celokupna pretplata
(1.11, 1.2, 1.5). Nikakvi drugi odbici ne uvazavaju se.

NarudZbe se $alju na adresu lista, a novac na Ziro-ratun ,,Matematitkog
lista* broj 608-8-1433-10. Pri tome obavezno treba navesti tanu adresu na koju
list treba dostavljati i jasno naznatiti na §ta se narudZbina odnosno u?lau odnosi
(na koje brojeve i po koliko primeraka od svakog broja). Uplatnica sa nave-
denim podacima takode moZe sluZiti kao narudZbenica.

4. Raspolazemo kompletima lista iz $kolske 1967/68, god. (br, II, 1-—5),
§k. 1968/69. god. (br. ITL.1—5) i 1969/70. (IV.1—S5) i isporuéujemo ih odmah,

5. Mole se poverenici ,,Mat. lista“ da izmire sva zaostala dugovanja,

6. Sve priloge, primedbe i narudzbe slati iskljudivo na adresu:

Matemati€ki list, Beograd, p.p. 728.
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SAVEZ DRUSTAVA MATEMATICARA, FIZICARA 1 ASTRONOMA
JUGOSLAVIJE

MATEMATICKI LIST

za udenike osnovne Skole

God. V, broj 1—2 (1970/71)
Izlazi pet puta godidnje

IZDAJE DRUSTVO MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
SR SRELIE

Beograd, Knez Mihailova 35,’1\’; P p. 791

Ureduje Redakcioni odbor
Glavni urednik prof. dr M. ILIC-DAJOVIC
Odgovorni urednik B MARINKOVIC, prof.

Sva prava umnoZavanja, preftampavanja i prevodenja zadrZava
Drudtvo matematicara, fizidara i astronoma SR Srbije

Stampa: Beogradski graficki zavod. Beograd, Bul. vojvode MiSica br.
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MATEMATICKA TAKMICENJA

Prvo savezno takmicenje mladih
matemati¢ara osnovnih Skola SFRJ

Inicijativu da se odrZi Prvo savezno takmifenje mladih matematitara — osno-

vaca pokrenuo je MATEMATICKI LIST jof krajem 1969. godine, a podriala su

. je sva republitka druStva matematicara, fizicara 1 astronoma. Posle potrebrih pri-
prema ova zamisao bila je i realizovana. Organizator takmitenja bio je MATE-
MATICKI LIST.

Takmitenje je odriano 14.6.1970. godine na Prirodno-matemati¢kom fa-
kultetu u Beogradu. Zadaci su radeni pre podne, a posle podne bilo je saopStavanje
rezultata, te podela nagrada, diploma i pohvala. Ugastvovali su samo udenici VIII
razreda i to oni koje su odredila republicka drudtva MFA (na osnovu rezultata na
prethodnim stupnjevima takmiéenja). Bilo je ukupno 28 takmicara (SR Srbija -— 9,
SR Hrvatska — 6, SR BiH — 5, SR Slovenija — 4 i SR CG — 4). Nisu udestvovali
predstavnici iz SR Makedonijz, mada je bilo najavljeno njihovo uledce.

Zadatke za ovo takmifenje odabrala je Savezna komisija koju su sainjavali:
predstavnik ML i po jedan predstavnik svakog republitkog drudtva MFA &iji su tak-
micari uéastvovali. Predloge zadataka uputile su republitke komisije za mlade
matematidare, Savezna komisija je izvriila konacan izbor. Ova komisija takode je
izvréila 1 pregled radova takmicara, te podelu nagrada iz Nagradnog fonda ML,

Takmiéari su zadatke radili pod Sifrom i na svom maternjem jeziku. Izrada
zadataka trajala je 120 minuta. Bilo je 5 zadataka i za svaki uradeni zadatak takmiéar
je mogao dobiti najvi$2 5 bodova. Posle pregleda zadataka i utvrdivanja rang-liste
takmitara, izvrieno je dedifrovanje — otvaranje koverata sa imenima takmidara.

Prema oceni Komisije, postignuti rezultati su veoma dobri. Takmifarima
koji su postigli 16 ili vise bodova (od 25 mogucih), dodeljene su diplome i pohval-
nice. Nosiocima diploma pripale su i vredne nagrade: elektriéni $tednjak (,.Electric-
Sloboda), ruéni asovnici (»Darwil« i »Zenith«}, zlatna naliv pera (»Pelikan«, »Mont
Blanc«), kompleti pribora za crtanje (Original »Rihter«) i dr. Nagrade je obezbedio
MATEMATICKI LIST iz svog Nagradnog fonda, (Elektriéni 3tednjak namenski je
ovom fondu prilofile Preduzece »Sloboda« — Catlak). Ukupni tro¥kovi ovog takmi-
fenja iznosili su 10000,00 dinara.

O takmigenju je javnost bila informisana putem #tampe, radia i televizije.

Rezultati I saveznog takmifenja mladih matematitara -— ufenika VIII razreda
osnovne ¥kole. — Nagradenih i pohvaljenih bilo je ukupno 14 takmicara (10 nagra-
denih i 4 pohvaljena), tj. nagraden je ili pohvaljen u proseku svaki drugi takmiar,
jer je ulestvovalo svega 28 takmifara. Nagradene i pohvaljene takmiare navodimo
i poimeni¢no (u zagradi je broj osvojenih bodova — od 25 mogucih).

I nagrada

1. Miadenovi¢ Pavle, O8 »1. L. Ribar«, Grdelica, SR Srbija (25)
2. Liféevi¢ Viadimir, O8 »Z. J. Spanac«, N. Beograd, SR Srbija (25)
3. Dimitri¢ Radoslav, O »Kadinjala«, Loznica, SR Srbija (25)
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II nagrada
1. Adzi¢ Jovan, OS »I. Gundulié«, N. Beograd, SR Srbija 24)

Il nagrada

- Budimi¢ Ljiljana, OS »M. M. Burzan, Titograd, SR CG (21)

- Koprivnjak Iviea, OS »August Senoa«, Zagreb, SRH (21)

. Vasilié Milovan, O8 »NH Cajka«, Trstenik, SR Srbija (21)

. Levstek Andrej, O8 »Zvonko Runko«, Ljubljana, SR Slovenija (20}
. Cordi¢ Mileta, OS »Mih. Pupin«, Idvor (Banat), SR Srbija (20)

. Duplantié Zvonko, O8 »F. Prefsren«, Kranj, SR Slovenija 20).

=

Pohvale

. Suput Milka, 1 OS KriZaniceva, Zagreb, SRH (19)

. Sabo Rajko, O8 »Majda’ Vrhovnik«, Ljubljana, SR Slovenija (19)

. Jovanovi¢ Miroslay, O8 »Sveti Sava«, Beograd, SR Srbija (19)

. Tom$i¢ Marjan, O8 »Majda Vrhovnike, Ljubljana, SR Slovenija (16).

L B —

Zadaci na I saveznom takmienju
Beograd, 14. VI 1970.

1. Dedifrovati jednakost:
‘abed=(5c¢+1),

t. naci takav &etvorocifreni broj abed, koji je jednak kvadratu broja 5c+1, Slova
a, b, ¢, d ovde znale nepoznate cifre. Postupak obrazloZiti!

2. Avion je leteo iz 4 1 B i to prvo brzinom 180 km na sat, a kada mu je joi
preostalo da preleti 320 km manjc nego 3to je ve¢ bio preleteo, povecao je brzinu

na 250 km na sat. Na taj na&in je srednja {proseéna) brzina aviona na celom putu
AB bila 200 km na sat. Odrediti dufinu (duljinu) puta od 4 do B.

3. Milan je nacrtao paralelogram ABCD, zatim je oznalio tatkom M sre-
diSte stranice BC, a tatkom N sredidte stranice CD, pa je onda.izadao iz sobe, Tada
je njegova sestra Nada pri¥la stolu i na crte?u izbrisala sve osim tadaka 4, M i N.
Pomognite Milanu da rekonstruife ceo crteZ, tj. da nade i tatke B, C, D.

4. Kraci trapeza su 39 mm i 45 mm, a dijagonala koja je normalna {okomita)
na duZem kraku ima duZinu {duljinu) 60 mm.

Konstruisati taj trapez, pa mu izradunati obim {opseg) i povréinu.

5. Povriina (oplogje) pravilne &etvorostrane piramide je 522, gde je @ — du-
Zina osnovne ivice (brida) te piramide.

a) lzraziti zapreminu (volumen) te piramide u funkciji od a.
b) IzraZunati tu zapreminu za -6 dm!
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Regultati, upststva, refenja

1. Prema uslove zadatka treba da bude 1000a+ 1005 + 10c+d=25¢2+10c 41, odakle je
25 - (40a+4b—c?)=1—d. Leva strana jo deljiva s 25, pa mora biti deljivo sa 25 i 1—d, a to je mo-
gucesamo za 1—d=0, tj. d=1, Tada je 40a+4b—c2=0, tj. 4+ (10a-+B) =<2, ¥to znati de ie c2 deljivo
sa 4, a pofito su a, b, c — cifre (2 # 0) to odmah izlazi da je: c2 =641 10a+5=16, tj. ¢=8, b=6, a=1.
Prema tome, trafeni broj jo abed=1681.

2. Algebarsko refenje, — V. sl, desno! Vre.

me da se prede put 4D je #4330

+ B vreme da se x 320 ¥

i Ji] [:]
prede put DB hi?% . Podto je& pred. put AB= breing 180 brzina 250

(s

=sred, brzing - ukupno utrof, vreme, toje: 2x 4+ 320 =

=zoo-(f-l::Tm+§) , odakle se dobija x=400. Dakle: AB=2x 320 =800+ 320 —1120(km). Ima i

drugih varijanti. Na primer: Ceo predeni put podeljen sa ukupno utrofeni daje srednju br-
zing, tj. @x+320): x::om +i) =200, odakle je x=400, itd. Za nepoznatu se takode mose
) 250

uzeti i bile koji od puteva 4B, AD, CD.

Aritmetitico refenje. — Prema uslovu zadatka, AB se mo¥e podeliti na tri deta, gde je AC=DR
i CD=320km (sl. desno). Zamislimo da iz A istoy s prvim avionom polede drugi avion brzinom
200 km/h. On ée u B stiéi istovremeno sa prvim
avionom. Da prede deo CD prvi avion je utrofio

20 3203 {tasa) vise od drugog aviona. Nasva- - R0 _
180 200 45 . .
A c o g
kib 10 km dela AC prvi avion zaostaje iza drugoga
za _IO__I_IJ=_ 1 {tasa), a na svakih (0 km dela
[80 200 180
10 i o
DB prviavionaizmie drugome za i— ——— L ARgAR et
200 250 100
(tasa). Prema tome, na svakih 20 km {10km dela ACi 10km dela BD) prvi avion izmicé drugome
proselno 2a —————=— (#asa). Da bi nadokanadic zaka$njenje od E <asa, udinjeno na delu CD,
100 180 225 45

prvi avien mora preletiti takvih etapa (od po 20 km} toliko koliko se puta-—l-—sadrzi u _f__. tj.
225

45
8 1

4—5 3 ?=40, §to Zini 20+ 40=2800 (km). Prema tome, razdaljina 4B=800 km + 320 km =1120 km.
5

3. Prvl nmofin. — TIskoristiti Einjenicu
da sredina E duZi MN leti na dijagonali AC i
deli je u odnosy 3 : 1 (v. sliku! CE=ES§ =SF=
=FA, tj, AE=:3+EC),

Drugi nafin. — Ideja slitna prethod-
noj: P — tezidte A ACD (v, istu slikul), AP :
PN=12:1, 1e se tacka P lako odredi. §litno se
dobije i @ — tefifte AABC. Time su odredeni
pravci dijagonala paralelograma, kao'i § —pre-
sek dijagonala. Dalje: SC=A5; CN u preseku
sa PQ daje D, a UM u presekn sa PO daje B, Itd.

Treéi nadin. — Majpre pokazati da duzi AN i AM dele dijagonalu BD na 3 jednaka dela, a ta-
kodeje AP : PN=2 ! 1isliéno AQ : QN=2: L. Time su odredene tatke Pi Q. Dalje; PD=0QP=08. Itd.
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Tredi nafin. — Majpre pokazati da dui AN i AM dele dijagonalu BD na 3 jednaka dela, a ta-
kode je AP : PN=2 : 1 isliéno AQ : @N =2 : 1. Time su odredene tatke Pi Q. Dalje: PD = QP=(QB.Itd.

4. Posmatrajmo pomoénu skicu (é]. leva).

Konstrukeija — redosled: 1) konstruide se pravougli trougao ABC pomocu kateta; 2) kroz €
se povude prava p || AB; 3) iz A se opite luk polupretnika 39; 4) presek ovog luka sa p bice b — Zet-
vrio teme trapeza; ABCD — traZeni trapez.

=39

A= e o

x a8 A 8%

Obim | povriina. — Izratunavanje AB=a : Po P.T. 02=6021+452=5625, 4=T5 (mm). — lz-
radunavanje visine trapeza (ona je istovremeno i visina na hipotenuzu pravouglog trougla ABC): iz

75-h 60-45
2 2

dobijamo A=36 (mm). — Izratunavanje projekcija krakova na AB i osnovice CD:

po P.T. jet xt=c?—hi=m(cth)(c—h)=81+9, x=27 {mm); y2==d?—h?=392—362=225, y=15 (mm};
tada & +x+y=a, tj. b+274L15=75, edakle b=133 (mm}. — Prema tome, obim trapeza je: e=a+b+

1
4e+d=75+33+45+39=192 {mm); povriina mo je: P-%(a-|~b)k=—2~- 108 * 36=1944 (mm2)ili
P=1944cm2.

5. a) P=a2+4-~l—- ak=a2+2ak {v. sliku). Iz
2

2
al+2ah=5a? dobijamo h=2a. Po P.T.jemaaz_(f_) -
2

2 2
—4g2— a_=15_a i odakle =2 Vis; taclmjn:lf'=l 8- He=
4 4 2 3

Ll s g vl Vis,
3 2 6

b) Za a—6dm je y=Ll.61. Vi3-36VT5 (dm?)
6
ili V139,427 dmd.

e Nema nijedne oblasti matematike, ma koliko apstraktna ona bila,
koja se jednom ne bi mogla primeniti na pojave stvarnog sveta.

N. I. Lobalevski, veliki ruski matematifar
@ U glavi Arhimeda bilo je viSe maste nego u glavi Homera.
Volter
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