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OBAVESTENJE PRETPLATNICIMA

1. Uredniitvo poziva nastavnike i profesore matematike kao i ostale €itaoce
da Salju svoje priloge za list: ¢lanke, odabrane zadatke, zadatke sa prijemnih ispita

i matemati¢kih takmi€znja, razne zanimljivosti. PoZeljno je da svi rukopisi (osim
uézni¢kih relenja zadataka) budu pisani pisacom madinom, s proredom. Rukopisi
se ne vracaju.

2. Matematiéki list namenjen je svim udenicima IV—VI1II raz. osnovne ikole.
List izlazi 6 puta u toku Skolske godine i to 1. X, 15. XI, 1. I, 15. 11, 1.1V i 25. V.

3. GodiSnja pretplata (za svih 6 brojeva) iznosi 60 dinara. Narudiocima za vide
od 10 kompleta odobravamo rabat (20%, 15%, 10%), zavisno od roka do kojeg se
isplati celokupna pretplata (1. XII, 1. IIT 1. VI). Nikakvi drugi odbici ne uvaZavaju se,

NarudZbine se mogu vr§iti samo pismenim putem i $alju se samo neposredno
na adresu lista. Novac za sve narudzine se 8a'je na Ziro-rafun Druftva matcmwsti-
&ara, fiziCara i astronoma SR Srbije broj 60806-678-10766, Kncz Mihailova 35/1V,
sa naznakom za Matematiéki list. Pri tome treba obavezno navesti faénu  adresu
na koju list treba dostaviti i jasno naznaéiti na §ta se narudzbina odnotno upliie
cdresi.

NarudZbine na manje od 10 primeraka lista isporvéuju se samo po izvifenc)
pretplati. Ostale narudzbine treba da budu isplacene najkasnije ra $0 ¢sna o pii-
jemu prve isporucene posiljke, a u svakom slu¢aju najkasnije co 31. V 15t0. g.

Obavestenja se mogu dobiti preko telefona redakeije, br. 011-638-263.

4. Redakcija Matematiékog lista raspolaZze svima do sada iza8lim gediftima
Matemati¢kog lista osim prvog i drugog godiSta i brojeva 1—3 petcg godidta,
Od ovih godiSta prodaju se: godista 111, 1V, VI VII i VIII po sniZenoj ceni od 20
dinara za komplet, godiste V ro ceni od 10 dihaia i geditia 1x, X, X1, X1l X111
i X1V po ceni od 30 dinara po kompletu.

Sem toga se od izdanja Matematickog lista mogu dobiti: Zbirka refenih
zadataka sa matematiékih takmicenja udenika osnovne S$kole (drugo, dopunjeno
izdanje) po ceni od 30 dinara i dodatne sveske Matematickog lista iz prodle tri
godine, i to: Mali reénik matematickih termina, Mala zbirka matematickih zani-
mijivesti i razni dokazi Pitagorine teoreme, po ceni od 6 dinara,

5. Mole se poverenici Matematidkog list da uzmire sva zaostala dugovanja.

6. Sve priloge, primedbe i narudzbe slati iskljuc¢ive na adresu:

Matematitki list, Knez Mihailova 35/IV, p. p. 728, 11001 Beograd.
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SAVEZ DRUSTAVA MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
JUGOSLAVIJE

MATEMATICKI LIST
za utenike osnovnih Zkola

God. XV, broj 1 (1980)
Izlazi %est puta godiinje
1ZDAJE DRUSTVO MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOM A

SR SRBILIJE
Beograd, Knez Mihailova 35/1IV, p. p. 728.

Urednici:
Platon Dimi¢ 1 Miroslav Zivkovid
Redakcioni odbor:

Bogumila Kolenwko (Ljubljana), dr Zelfko Paufe (Zagreb),

Kosta Mijatavit (Sarajevo), Danilo Séepanovié (Titograd),

Dusko Kovalev (Skoplje), Velimir Saotirovié (Novi Sad),
Viadimir Stojanovi¢ (Beograd)

Gilavni i odgovorni urednik: Mirosiav Zivkovié

Sva prava umnoZavanja, preitampavanja i prevodenja zadrfava
Druitvo matematicara, fizi¢ara i astronoma SR Srbije

Oslobodeno platanja poreza na promet na osnovu redenja Republitkog sekretarijata
za kulturu SK Srbije br. 413-186-03 od 1. 1. 1973. godine

Stampa: Beogradski izdavadko-grafitki zavod, Beograd, Bul, vojvode Misica br. 1%
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MATEMATICEA TAKMICENJIA

XI SAVEZNO TAKMICENJE
1Z. MATEMATIKE ZA UCENIKE
QSNOVNE SKOLE

Jedanaesto Savemno takmilenje véenika osnovnih ¥kola odr¥ano je 1. juna
u Zrenjaninu. Ulsstvovalo je 34 ufenika VII razreda i 42 udenika VIII rarreda. .
Nedostajali su samo udenici sa teritorije SAP Kosovo. a

Zadaci su bili na ovom takmidenju izuzetno te¥ki i samo je najbolja ulesnica
VIT razreda uradila svih § postavljenih zadataka u predvidenom roku od 120 minuta
j osvojila svih 100 poena.

Nagrade za najispednije talanidare obezbedio je Matematitk lst, koji je snosio
i ostale trodkove ulesnika takmilenja. Pokrovitelj takmifenja bio je MNaftagas iz
Wovog Sada. Svi uzapici i &lanovi savézne komisije dobili su od Naftagasa na poklon
lepu kapu, znatke i lep, pri privezak za kljuteve. _

Poito su zavr¥ili izradu zadataka, ulesnici takmi&enja i njihovi pratioci, na-
stavnici i roditelji, obilli su naftonosna polja. Za to vreme komisija je ocenila radove
ulenika. Pokazalo se da su udenici VI razreda imali vife problema sa postavljenim
zadacima, nego ufenici VIII razreda. Cak su gotovo svi udenici VIII razreda redili
bar treéinu zadataka,

Dobitnici I pagrade, pored knjiga i diploma, dobili su poziv da provedu 10dana
u letovaliftu »Suplja stena, gde su o tro¥ku Matematitkog lista boravili u julskoj
Letnjoj Bkoli mladih matematiCara Driftva matematidara, fizitara i astronoma SRS.

Majvile uspcha imali su slededi takmifari:

VII RAZRED

Spasofevié, u&. OF »0. Zupandit, Zemun (I nagrada)
Milan Vogdellja, ué. OF »B. Raditevice, Beograd (IL nagrada)
Marija Paviovié, ut. 05 »N. Tesla, Beograd (11 nagrada)
Nikola Perin, . 08 »Suljeske«, Zemun (II nagrada})
Vasks Stevkovska, ud. »V. Jocite, Skopje (III nagrada)
Ozren Despié, ut. O5 »G. Jankovids, Blatuj (11l nagrada}
Dulian Gorde, ud. OS5 »Zbora ojposlancevi, Kolevie (Il nagrada)
Goran Snukovié, uz. OS »S. Pejanovic, Titograd (II1 nagrada)
Vemma Papazove, vé. OS5 »P. Zdravkovski«, Skome (I1l nagrada)
. Jakdide, Curug (111 nagrada)
wV. Karsd%ié«, Pirot (LI pagrada)

(pohvala

E

15

1980. - savezno natjecanje - 7. i 8. razred
Matematéki list za wenike osnovne Skole
http://www.dms.org.rs/index.php?action=matematit&i

http://public.carnet.hr/mat-natj




VII RAZRED

Mirna Diamonla, ud, OS »V. Perié¢-Valter«, Sarajevo {I nagrada)
Vesna Milofevié, ud, OF »Heroj Cajkaw, Trsténik (I nagrade)
Zaran Petrovié, ué. OS »). Panéic¢e, Beograd (II nagrads)
Aleksandor Markovié, ué. OF »M. Bursaé«, Beograd (I nagrads)
Stamko Gruden, ui. OF »Spomenik NOB«, Cerkno (1I nagrada)
Zarko Tasev, u¥. O5 »M. Pijade«, Strumica (111 nagrada)
Nasiba Dauiovié, u¢, O5 »R. Kondit«, Kozarac (1T negrada)
Jozef Kratica, ué. O8 »J. Veselinovitw, Beograd (Il nagreda)
Zoran Jelakovié, ud. O8 »Zapresiée, Zapredié (II1 nagreda)
Darija Grah, ué. O8 »F. Vrun®, Stovenj Gradec (IIl nsgradz)
Julijana Staniflé, vé. 08 »], Popovid«, 8, Mitrovica (III pagrada}
Slobodan Simié, ue. 05 »A. Mrazoviés, Sombor (IIl nagrada)
Matja Kovalee, us. O8 »5. Slanders, Maribor (pohvala) :
Josip Budak, ué. O8 »V. Nazor«, Zagreb (pohvala)
Sladana Pordevié, ug. 05 »Cegare, Ni¥ (pohvala)
Viado Robar, ud. O8 Videm pri Ptuju (pohvala)
Tatjans Stanoevska, ué. OS5 »B. Miladinovids, Skopje (pohvala)
Indira Galifaevié, ug. OS5 »G. Rakovski«, Banjn Luka (pchvala)
Ilifa Farah, ud. O8 »J. Jovanovié-Zmaj«, 'S. Mitrovica (pohvala)
Goran Siojanov, uk. O »M. Pijade«, Strumica (pohvala)
-Nela Oreé, ud, OF »25. novembar«, Posudje {pohvala)
" Predrag Matovié, ud. O% »M. Zivojinoviée, Mladencvae {pohvala)
Ivica Keglevié, ut. OF »B. MaXuranide, Zagreb (pchvala)

VI RAZRED

t. Dokazati da u grupi od 6 ulenika postoje bar 3 od kojih svaki poznaje
preostala dva, ili postoje bar 3 od kojih sveki ne poznaje pijednog od preostala dva
ulenika.

2. Dufine (duljine) stranica’ pravouglog. trougla (pravokutnog _tr_okuta) su
celi brojevi, Mogu li dufine obeju kateta biti neparni brojevi? Obrazlofiti odgovor.

3. Uenik je potrobio izviesnu sumu novea pri kupovini tafne, knjige i pera.
Ako je takna bila 5 puta jeftinija, pero 2 puta jeftinije, a knjign 2,5 puta Jef:tim:;a L££0
$to je stvarna cijena, tada bi kupovina stajala 160 dinara. Ako bi takna bila jeftinija
2 puta, perc 4 puta, a knjiga 3 puta, tada bi za takvu kupovinu ulenik platio 240 di-
nara. Koliko je. ukupno novea udenik potrofio?

4. Pravougli trougao (pravoukutni trokut} ima katete dudina @uLjina) 60 m

i 80 e, Neka su M i N sredifta (polovista) ovih kateta. Krufnica pregnika (promje 18)

+ MN sele hipotenuzu u talkama P i Q. Izradunati duling du¥i (duljine duZine) P Q.

5, Data je kupa (sto2ac) sa peluprenikom {polumjerom} baze duline {duljine)

3 dm. Nad istom bazom s iste strane kounstruisan je valjek &ija je povriina {oplodje)

jednaka povrdini kupe, a zapremina (volumen) je jednaka zapremini kupe. Izrafunati
povriinu i zapreminu tela koje je presck (zajednitki dec) valjka i kupe.

Relenje zadataka
VII RAZRED

1. Za dor utak majka je dala 2 bona, tj. 30 din., 45 din., ili 60 din., a to je petina
vkupnog iznosa. Prema uslovu zadatka, za ostale dnevne potrebe dala je dva puta
vile, tj. 60 din., 90 din, ili 120 din. Kako je ovaj iznos placen sa 3 bona, on ne mole
biti vedl od 60 din. Znali, majka je potrosila ukupno 90 din. uprave 30460, ito j&
tri petine od 150 dinara. : . .

" Majka je ponsla od kuce bonova u vrednosti od 150 dinara.
2. Dati uslov moie se transformisati na slededi nadin:

..az -i-d’—?ab-—Zbo——-ch+252 +2c202at—20b+ b2+ b2n2be+¢2 02— 2ed +di=
=(g—b)2+(b—c)? +{c—d)2=0.

Dabijamo da je zbir tri nenegativna broja jednak nuli {kvadrati realnih yrojeva ne
magu biti negativai). To je mogude samo ako je svaki od njih jednak nuli, Tako, iz
a—b=al), hb—c=0, c—d=0, dobijamo; a=b, bhw=c, ced, tj, a=b=c=d.

3. Ako je vedi broj k2, tadz je proizvod dva uzastopna broja: k2{k—1). Ovaj
proizvod maZ:mo napisati kao (k—1) k{k+1) k. Prva tri Sinioca su uzastop i bro
jevi, pa jedan od njih mora biti deljiv sa 3 i bar jedan je deljiv sa 2. Ako je &k deljivo
sa 2, tada je k - k deljivo sa 4, pa je proizvod deljiv sa 4.- 3, 4. sa 12, Ako je, pak,
& deljiva sa 3, tada su (k—1) i (k4-1) deljivisa 2, paje proizvod deljivsa2-3- 2,a to
iznosi 12, Time je tvrdnja dokazana, i acc .

4. Uolimo trouglove ABC i ACD. U trouglu ABC je dul srednja linia
trougla, pa je ona paralelna i jednaka polovini stranice AC. Isto tako, u trouglu ACD
je-dut PQ srednja linija trougla, pa je i ona paralelna i jednaka polovini stranice AC.
Dakle, duti MN § PQ su paralelns i jedrake medu sobom, pa je detvorougao MNPQ

ZADACI SA XI SAVEZNOG TAEMICENJA
VII RAZRED

1. Majka je, keenuvdi u kupovinu, imala kod sebe samo noviane bonove
u vrijednosti od 15 i 20 dinara. Petinu novca potrofila je na dorudak plativii ga sa
dva bona, a2 polovicu preostalog novea dala je za osnovne dnevie namirnice i platila
© ih j= sa tri bona. .
Kolika je nkupna novéana vrijednost bonova koje je majka imala kada je
krenula. od kude?

2. Ftealni brojevi &, b, ¢, d zadovoljavaju ovaj uslov (uvjet):
a2+d?—2 (ab+bc+cd—b2—e2)=0.
Dokazati da je a=b=c=d. 2 .

3. Dokazati da je proizvod (produkt) dva uzastopna cijela broja djeljiv s bro-
jem 12, ako je veéi od tih brojeva kvadrat nekog priroduog broja. :

4. Dat je proizvolian &tvorougao (Setverokut) ABCD. Neka su M, N, P,
£, R, S redom srediita (polovidta) duZi (dufina) A8, BC, CD, DA, AC, BD, Dokazati
da se prave {(pravci} MP, NQ, RS seku u istoj tadki. _ )

5, Dat je pravac {prava) p i totke 4 i B izvan njega sa iste strane pravca p.
-Kongtruirana je totka -C ozno simetridna tofki 4 U odnosu na pravac p. Sjeciita
(presj2k) pravaca p i BC je totka D, Neka je E-bilo koja togka pravea p, razlidita od D.
Dokazati da je opseg (obim) trokuta {trougie) ABD manji od opsega trokuta ABRE,

16 17
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paraietogram i njegove dijagonale ]
sadrdi sredifte O duli MP i NO (sl 1). Kao i n prethodnom stulaji, posmatrajuéi
tm’omu j aetiv:rgump’ doMSPR par:l?els:mm i njegove dijagonale MP 1 RS polove
ekl iatka Ojomjodniékosmdi!teduﬁMP.NQiRS.odakleproizlazimhni

A

c

812

simetri cnostiu&knAiC‘uodnosunapravupjeADnCDiAl_i-CE,
pa je :.bh?\b?:ouﬂn ABD jednak AB+BD+AD==AB+BD-+:DC =AB-+BC, JﬂjBP:
preipostavci, tatka D pripada duli BC. Obim ud:ugla sz:Edv": ;:ﬁ;ffgﬁ; Lo
bins trougla Inamo da je )
m@uﬁf o,:nm.:o BCE dobijaemo nejednakost: BC<BE+ CE, pa je i AB+
DO AB-+BE-+CE, 4. obim trougls ABD menji je od obima trougla ABE.

‘YIII RAZRED

1. Neka je A jedan od ovih ulenika. Od precatalih 5 uSenika pestoje i'merie

ji 8¢ pomaju i je najmanje 3 ki }i se ne pozneju sa A, Preipcaies. we
tsiamit:ui pomn'i.k: mﬁ”m sc nJ::du oosecm trojiccm nalaze 2 kojl ¢ pearin
uﬁ sobom, onda oni zajedno sa A tine trojkn pormanika. U protiviont, mcL
ovom trojicom svaki ne pijednog od preostala 2 uéenika. Slicno zakliviukmo
akonovltrojicampomaiuuuéuﬂkomA. I dmo th e
¢ vimo udine obeju kateta neparni brojevi 1 o7na
-?.mil i b-=2?+l. Pg:n:: gitasori‘:::)ej’ tooremi bilo bi: c3=q3fbi-(2.!|'l_+l)1;|-
?2:!+1)1==4mz+4m+4n1+4n+2=4 (m2+u;’+':24;|-n)+2,12. bf:: &b’ﬂ: :lega\aoa;s; Je.
] e ko je c2 delfivo s : ' .
:li dﬁfu‘v:. a: fﬁm b%:iccz deljivo sa 4. Tako dolazimo do protivrefnosti, §to
potvrdujedanemosnduﬁneohejnkatetam- brojevi. .

sndatka sledi da vale slededs jednatine: ¢4+ 35 160, 2+ "3

. » 2 H “ﬂ_
j razlomaka dobijamo jednaline: 2x+5y+4z=1 600 § 6x+3y+
nzm.,Snben?t‘:lu ove dve jednaline i dobifemo: $x+8y+B8z=4 480, odakle je

x+§+2=560, Utenik je potrofio ukupno 560 dinara.

18

4. Dati pravougti trougao ima hipotenuzu AB dufine 100 cmn, pa duf MN,
kzo srednja liniju trougla, ima dudinu 50 cm {s!. 3), Data kruZnica sadrii teme C
pravog ugla, jer je ugao nad pre¢nikom prav. TaZka koja je simetri¢na sa C u odnosu
na pravu MN pripada hipotenuzi, i kako je kruZnica simetri¢na u odnosu na svoj
preénik, a duZ MN je preénik date kruZnice, to ova talka pripada kruimici, Zapravo,
$o je jedna od preseinih tafaka kruinice i hipotenuze, recimo da je to talka P. Zbog
simetrife je dui CP upravna na MN, a samim tim | na AB, pa je ugao CPQ prav.

. Otuda sledi da je du C(Q pretnik kruZnice i da ima dulinv 5¢ cm. DuZinu duti CP -

{zratunsdemo pomoéu povriine trougla ABC, jer je to visina koja odgovara hipote-
6030 . AB.CP 4.800
nuzi. Dakle: p-T-zm i — =2 400, odnosno CP = 100

=48 cm.

Sada u pravouglom trougli CPQ imamo: PQ =V COI—CP2~Vi%~14. Dakle,
PO=14 cm,
5

SL 4

1
&, Iz jednakosti zapremina: rzﬂk--s- rencH, dobijamo vezu: H =3k, a iz jud-
nakosti povedina izlazi: 2r2n-+2rch=r3w<-rrs, adakle, sme njujudi r =30 cm, deli-

jemo: s=30-+2k. Primenivii Pitagorinu teoremu na pravougli trougeo S04 {sl. 3),
dobijamo s2=—r24-H2, oonosno: (30 +2h)2=900+942. Sredivanjem dcbixme joc-
nakost S42—}20h=0, koju molemo predstaviti u oblikue 5Ah—24)==0. Redenje cre
jednadine je h=24 cm, pa je H=T2 cm i $=78 cm. Treba jod izradunati dim¢nzije

2 _ .
kupe &ija je visina SOy = ?H=48 cm. Trouglovi SOA i SO A, sliénisu, pa je O 14 =
2 2 . 1
=v—3—-r. i SAy= ?s. Tralena zapremina je razlika zapremina dveju kupa: V= ?rznb'-—
12y 2 '
——(-?r) b1 4 —3-H=280m?‘ cm3=f=281tdm3.

: Povetini je jednaka zbiry povrina dvaju krugova, uvelanom z2 razliku
omotata dveju kupa: )

2 32 : 2 2
P-r’u-i—(-a-r) 1':+m.r-—3—-m- —3~s-26007:cm’-26wdm‘.

19
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