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OBAVESTENJE PRETPLATNICIMA

1. UredniStvo poziva nastavnike i profesore matematike kao i ostale ¢itnoce
da 3alju svoje priloge za list: ¢lanke, odabrane zadatke. zadatke sa prijemnih ispita
i matematickih takmi¢enja, razne zznimljivosti, PoZeljno je da svi rukopisi (osim
uceniCkih resenja zadataka) budu pisani pisacom masinom, s proredem. Rukopisi
se ne vracaju.

2. Matemaricki list namenjen je svim ucenicima IN—VI11 raz. osnovne kole,
List izlazi 6 puta u toku Skolske godine i to 1. X, 15. X1, 1. I, 15, 11. 1. IVi 31. V.

3. Godisnja pretplata (za svih 6 brojeva) iznosi 90 dinara. Narudiccima za vide
od 10 kompleta odobravamo rabat (20%, 15%, 10%), zavisno od roka do kojeg se
isplati celokupna pretplata (1. XI1., 1. 111, 1. VI). Nikakvi drugi odbici ne uvazavaju se.

Narudzbine se mogu vrSiti samo pismenim putem i Salju se samo neposredno
na adresu lista, Novac za sve narudZbine se 3alje na Ziro-raéun DruSiva matemati-
¢ara, fizi¢ara i astronoma SR Srbije broj 60806-678-10766, Kncz Mihailova 35 1V,
sa naznakom za Matematicki list. Pri tome treba obavezno navesti tacnn adresu
na koju list treba dostaviti i jasno naznaéiti na §ta se narudzbina odnosno uplata
odnosi.

Narudzbine na manje od 10 primeraka lista isporuéuju se samo po izvrienoj
pretplati. Ostale narudzbine treba da budu isplacene najkasnije na 90 dana po pri-
Jjemu pryve isporucene posiljke, a u svakom sluéaju najkasnije do 31. V 1982, £

Obavestenja se mogu dobiti preko telefona redakeije br. 011-638-263.

4. Redakcija Matematickog lista raspolaze svima do sada izadlim godistima
Matematickog lista osim prvog, drugog i petog godista. Od ovih godista prodaju
se: godista 111, 1V, VI, VILi VIII po sniZenoj ceni od 25 dinara za komplet i godista
IX, X, XI, XII, XIII, XIV i XV po ceni od 40 dinara po kompletu.

Sem toga se od izdanja Marematichog lista mogu dobiti: Zbirka resenih =a-
dataka sa matematickih rakmicenja ucenika osnovne skole (drugo, dopunjeno izda-
nje) po ceni od 40 dinara i dodatne sveske Marematickog lista iz prosle 4 godine,
i to: Matematicke tablice, Mali recnik matematickih termina, Mala =birka matema-
tickih zanimljivosti i Razni dokazi Pitagorine teoreme, po ceni od 8 dinara.

5. Mole se poverioci Matematickog lista da izmire sva zaostala dugovanja.
6. Sve priloge, primedbe i narudzbe slati iskljucive na adresu:
Matematicki list, Knez Mihailova 35/1V, p. p. 728, 11001 Beograd.
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SAVEZ DRUSTAVA MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
JUGOSLAYIJE

MATEMATICKI LIST

za ucenike osnovnih Skola

God, XVI, broj 1 {1981

Izlazi $est puta godisnje

IZDAJE DRUSTVO MATEMATICARA, FIZICARA I ASTRONOMA
SR SRBLIE
Beograd, Knez Mihailova 35/1V, p. p. 728.

Urednici:
Platon Dimi¢ 1 Miroslav Zivkovié

Redakcioni odbor:

Bogumila Kolenko (Ljubljana), dvr Zolike Pause (Zagreb),

Kosta Mijatovi¢ (Sarajevo), Danile Séepanovié (Titograd),

Dusko Kovalev (Skoplie), Velimir Setirovié (Novi $ad),
Viadimir Stojanovié (Beograd)

Glavni i odgovorni urednik: Miroslay Zivicovié

Sva prava umnoZavanja, preStampavanja i prevodenia zadriava
Prustvo matematicara, fiziara i astronoma SR Srbije

Oslodeno plaéanja poreza na promet na osnovu resenja Republitkaog sekretarijata
za kulturu SR Srbije br. 413-186-03 od I1. 1, 1973. godine
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MATEMATICKA TAKMICENJA

XI SAVEZNG TAKMICENJE
12 MATEMATIKE ZA UCENIKE
OSNOVNE 3KOLE '

Posle 7 godina Savezno takmidenje miadih matematidara ponovo je odriano
u SR Bosni i Hercegovini, u Zivopisnom mestu ‘Pale, nedaleko od Sardjeva. Utestvo-
. vao je rekordan broj uenika, ukupno 85, i to 33 udenika VII i 52 wdenika VIII raz-
reda. Prvi.put na Saveznom takmidenju udestvovali su i wéenici sa Xosova, Ovo
. takmidenje bide zabzleZeno i po velikom uspehu udenika VII razreda iz SR Slovenije.
. Savezna komisija za sprovodenje takmifenja zauzela je ovoga puta stanovite da
zadaci budu te?i nego obitno. Ipak, bilo je uZenika sa osvojenih svih 100 poena.
Po ustaljenoj tradiciii, udenici su reSavali po 5 zadataka, a svaki taéno uraden zadatak
vredeo je 20 poena. Posie 120 minuta rada, takmi¢ari st predali radove na ocenjivanje
a onda su otidli u obilazak Sarajeva. -
‘Svi ulesnici takmigenja dobili su priznanje, a najbolji su dobili diplome i
nagrade od organizatora takmidenja, Matematickog liste za wlentke osnovne fkole,
" Nagradeni su i pohvaljeni slede¢i uenici.

Vil RAZRED

Jode Fablic, ué, OF »D. Bajc«, Vipava (I nagrada)

Moica Indlar, uZ. OF »S. R. Stane«, Maribor (I nagrada)

- Viadimlr Dragovié, ud. O§ »Starina Novake, Beograd (II nagrada)
Besc Rola, ul. »8. R. Stane«, Maribor (If nagrada)
Krelimir Segarif, u. O8 »P. Preradovi¢, Zagreb (Il nagrada)
Dangama Kokol, ué. 08 »P. Kavéid«, Skofja Loka (I} nagrada)
MatevE Kramjee, ul. 05 »P. Yorance, Ljubljana (111 nagrada)
Boban -Nikelit, u¢. OS5 »21. maj«, Ni¥ (FII nagrada)

© Vera Kojié, ué, O8 »M. Kosovac«, Sabac (UI nagrada)

-Goran: Kunovski, u2. OS5 »P. Preradovit«, Zagreb (III nagrada)
Ziha Dautovié, ug. 0§ »R. Kondi¢«, Kozarac (pohvala)

Sinifn Vukovié, vé. 05 »21. maj«, Ni§ (pohvala)

Miaden Radovié, ud. O8 »0. Galovid«, Nikii¢ (pohvala)

Sala Mileakovié, ud. OF »Lj. Radosavljevié«, Zajelar (pohvala)

YHI RAZRED

Mirjana Spasofevi€, ué. 05 »0. Zupanéid«, Zemun (I nagrada)
Olga Bodrofa, u. O8 »D, Jakdids, Curug (I1 nagrada)
Bratislay Iritanin, ué. O5 »J. B. Tito«, Beograd (II nagrada)
Roman Drnoviek, ué, O5 »G. Golar«, Skofia Loka (II nagrada)
Nikols Perin, ué. O »Sutjeskac, Zemun (11 nagrada) _
.Milan Vugdelija, uz. O5 »B. Raditeviés, Beograd (II nagrada)
Nemad Risti€, ut. O »Karadordex, Topola {III nagrada)
Sven Paviahovié, ué. OF »V. Viahovite, V. Gorica (II uagrada)
Milaa Kostié, ut. OF »8, septembare, Pirot (111 nagrada)
Marko Koselj, ut. O8 »Gor. odred«, Zirovnica (pohvala)
Jelena Poporié, ut. O »A. Sawdide, Valjevo (pohvala)

Mirko Spasojerié, ut. OS5 »F, Rezadu, Tuzla (pohvaia)

Goran Joclé, ué. O5 »R. Domanovic«, Kragujevac (pohvala)
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+ Jameicndey, i.'ﬁ%&g»}émnmm( § h‘, Beogndi )_ {pohvala)
wiGerica -Milwtinovié, ul. 08 iy Pé':méxmun«,. Polekoviua (pohvaia)
" Am. Maskovid, w3, O »M. Cajetinac: Cajka«, Trstenik (pohvala) -

ZADACI SA XII.SAVEZNOG. TAKMICENJA -

: g .. VHL RAZRED .

- L.-Odrediti nepoznatu cifru (znamenku) jedinica broja 4 01512s, tako'da ostaci
* dijeljenja aveg broja sz 3 i sa 5 budu jednaki, - _
i 3. U-agpunoj posudi nalazi se 85-procentni rastvor {otopina) alkchola. Ako
posudu dopunimo do vrha 21-procentnim rastvorom atkebola, sve to dobro promje-
famo, odlijemo onoliko tednosti koliko smo dolili, pa posudu cpet dopunimo do
vrha 21-procentnim rastvorom alkohola, dobicemo rastvor koji sadri 7077 slkohola.

 Koliki deo posude je-bio ispunjen prije dolijevanja?

. 3. Prema najnovijem popisu stanovniitva, 1:$990 nasclia.SR Slovenije %ivi '

1 883 764 stanovnika. Dokazati da postoje-bar dva naselja. u. Sloveniji s jednakim
brojem stamovnika. ’

* 4. W trouglu (trokatu) 4ABC je -Mb=c,.sdt suk, hy, &, define (duljine) visina

i ¢ dulina jedne stranice trougla. Izradunati jedan od uglova (kuteva) tog trougla;

.8, Neka su A, i C todke u ravaini-(ravni) takve daje za svaku tofku M te

ravnine ispunjen bar jedan od slijedeca dva uvjet-a (uslm[a):_(l_) (A, M<d (B,._M }

$0).d{A, M)<d{(C M) Sa d (4 M) oznadena je rastojanje izmedu todake 4 i M.
. Dokarati da to¥ka A pripada dufini (dudi) BC. J

VIl RAZRED e

7 .1, Baza: uspravne prizme je kvadrat stranice . DuZina (duljine) stranice a
dva puta je.veéa. od.dufine visine prizme. Mjerni brojevi povriine i zapremine {op-
-lodja i volumeng):prizme jednaki su. Odrediti duZine ivica (bridova) ove prizme.
s b 2. Brojevitd 1 do 10 napisani.si u jednom redu u bilo kojem redoshijedi.
~ Prema tom redoslijedu svakom broju. pridruZen je:njegov redni “t!go;.-Zatlm je_mh
- broj sabran (zbrojen) sa:svojim rednim brojem. Na taj nadin-dobija se deset Zhbirova.
Dokazati da su cifre znamenke) jedinica kod bar dva zbira (zbroja) jednake medu

sobom.
3. Dva voza (viaka) istoyremmeno polaze iz mjesta A i Bu susret jedan drugom.

S\mlu od njih, gim stigne u suprotno mjesto, cdmah se vrace nazsd. Prvo susretanje.

vozova defava se na 50 km od mjesta A4, & drugo na 30 km-od mjesta B, Kolika je
udaljenost.izmedu mjesta 4 i B? (Pretpostavlja se da sw brzine kojima se krecu voe
zovi stalne). _

- 4. Na stranici AC trokuta (trougla) ABC uoSimo totku X koja dijeli AC u

- omjent (cazmeri) 1 : 3, a na stranici BC to¢ku L-koja dueli ﬂC u om‘je;rn 144 -'Neka-
je totka M sjecifte (presek) duBina (duli) AL i BK. Odrediti omjer daljina-KM i Mli i
& Dijagonale proizvoljnog trapera-dele trapez na Letiri tr_oug!a- (trokuta).

Povriine (pliitin_e)nnouslova. kojima..pripadajwr osnovioe iznose Py.i.Pyi Izraziti po-

wefinu P toapeza: pomotu Py i Pa.

Releajn zadataka

¥II RAZRED

- 1. Nepoznata.cifra mo¥e biti 5, 6 ili 7. Dejjenjem dobijenog broja-sa 31 sa 3,
uveriéemo se da je u prvom sho¥aju faj broj deljivisa 3 i sa 5, u drl.,mom slndaju
‘ostaci deljenjasa 3i 5su 1, @ u poslednjem j

. & Oznatimo sa x, x<1, dec posude koji je u pofetku bio ispunjen.85-
centnim rastvorom alkohola. Broj procenata (stotih delova) alkohola u poaudrn::
nosi 85x. Neispunjeni deo posude iznosi 1~x. Prvim dosipanjem koli¢ina alkohola
u posudi povedana je za 21 {1-—-x) i iznosi ukupno 85x+21 (I—x)==21 {-64x. Od-
livanjem dela (1—x) te&nosti, koli¢ina alkohola u posudi smanjila se-za (1—x) (21 4+
+64x). Drugim dolivanjem 21-procentnog rastvora poncvo smo povedali kolidinu
alkohola za 21 (1—x). Dobijeni rastvor sadr¥i 70 stotih delova alkohola. Iz svega
ovoga dobijemo jednakost: 21 -+64x—(1—x) (21 +64x)=70. Sredivanjem leve strane

jeduakosti dobijamo: 21 4-64x2==70, a odavde je 64x2=49. Redenje ove jednadine je-

7 _ 7
x=—s-. Pre dolivanja bilo je ispunjeno I posude.

* 3. Kad bi u svim naseljima bio razlidit broj stanovnika, tada bi najmanji_

moguéi ukupan broj stanovnika iznosio;

1+2+34 ... +59881-5989+5990. Kako je 1-+5990=21 59893 4+ 5988=..,. =
i ; . , 5990 '

=5991 i kako ovih zbirova ima Sy 2995, to e ukupan zbir iznositi 2095 - 5991 =

=17 943 055, Dak]q'._ ako bi sva naselja u Sloveniji imala razlidit broj stanovnika,
tqda bi cela Slovenua_l imala najmanje 17 943 055 stanovnika, §to je preko 20 puta
vide od stvarnog broja. Otuda zakljutujemo da postoje bar dva naselja sa jedna-
kim brojem stanovnika. : '
e-h,
2

., c-h . ] Jo
Je —~2-—c=P, gde je P povr¥ina trougla, izlazi da je: "zhb:p, Osim toga je

ﬂ',la b'}l‘b hﬂ'bb a-h, " ka'hb b‘,!b

g g Dakle: 3= i 5 75 pa izlazi da je hy=a i
i hy=b. Drugjm relima, stranice ¢ i & su jedna drugoj odgovarajude visine, t.
c}au trougao je pravougli, a ugao zahvaden stranicama a i b je prav. :

3. Pretpostavimo da je tatka 4 van prave BC. Skup svih tadaka M koje
zadovoljavaju uslov (l) predstavljaju poluravan, odredenu simetralom s; dui AR,
osenlenu na sl. 1. Stiéno, skup svih tadaka koje zadovoljavaju uslov (2), predstav-
ljaju poluravan odredenu simetralom »; dugi AC, takode osendenu na st. 1. Tada
tacke unutar ugla s1Ss;, kao na slici tatka M, ne bi zadovoljavale ni jedan od us-
lgva (i (2) Medutim, po uslovu zadatka, ovakve tacke ne postoje u najoj ravii,
tj. ne postoji ugao s;Ssg.-Ovaj ugao postoji samo kada. se simetrale s; i 52 seku. .
Otuda sledi da sa ove simetrale ne mogu se¢i, ¥to je moguée jedino ako tadka 4

, Kako

4, 1z date jednakosti dobijamo: &, * 4,=ch,, odnosno %’fg_

P=

- pripada pravoj BC. Tada, ako tadka. 4 ne pripada duvii BC, postojace. tacke, kao

19
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tatka M’ na sl. 2, koje ne zadovoljavaju ni jedan od uslova (1) i (2). Ako je, pak,
tatka A na du¥i BC, tada svaka tacka M ravni zadovoljava uslov (1) ili uslov .
2). Time je dokazano da tadka 4 mora pripadati dui BC. .

VIII RAZRED

oo i : 1 =
1. Visina prizme je hmza. Povr¥ina prizine je P=2gt4ah=2ai+2a2=442,
_ 1 : ;
a zapremina je ¥=a2- k—=3a3. Iz jednakosti povr§ine sa zapreminom, imamo:

1 2 :

Ea3=4az, odakle, posle mnoZenja sa =5 a+0, dobijamo: a=8. Samim tim je
az

k=4, '

2 Neka je svaki broj sabran sa svojim rednim brojem. Tada imamo deset
zbirova. Ako svih deset dobijenih zbirova saberemo, tada ¢e niihov ukupan zbir
biti: 2{14+24+3+4 ... +84+9+10}=2+55=110.

i Ako bi se ovih deset zbirova zavriavalo razliditimi ciframa, onda bi te krajnje
cifre bile: 0, 1, 2, 3, 4, 8, 6, 7, 8 9. U tom sluaju, pri sabiranju svih ovih zbi-
rova, na mestu jedinica u ukupnom zbiry, zbog 04+1-+2+4+34+4+5464+74+849=
=45, bide cifra 55. Medutim, videli smo da ukupan zbir iznosi 110, pa dolazimo

d’c;‘ protivrednosti. Otuda sledi da bar dva od ovih deset zbirova imaju jednake krajnje
cifre. i

3. Neka rastojanje od A do B iznosi 5. Oznadimo sa ¥, bezinu voza koji
potazi iz mesta A, a sa ¢ vreme od polaska do prvog susreta sa prvim vozom.
Za vreme f ptvi voz je prefao put od 50 km, tj. V4 -¢=50. Oba voza zajedno
predli su relaciju od 4 do 8 jedanput. (Na slici 4 put koji je prefao  prvi voz je
AC, put koji je prefao drugi voz je BC, a ukupno su predli AC+BC=A4AB=s), Do
sledeéeg susreta oba voza su zajedno presia put duZine 3s. To se jasno vidi na si, §:

50 km 0 k

e

B A

g
Lo I T

no

A

20

pevi voz je predac.put AB+BD, a drugi BA+AD. Kako je BD-+AD=5-=A4B,
to je AB+BD-+BA+AD=13s. Premz uslovu brzine vozova su ravhomerne, pa je
za prelaZenje tri puta duZsg puta potrebno 3 puta vide vremena. Stoga je prvi voz do
drugog susreta pre¥ao put V-3t odnosno: 3V r=s+30, Zamenjujui V=50, -
dobijamo: 150=3+-30, odakle je s=120. Dakle, udaljenost od 4 do & iznosi 120 kem.

4. Produzimo duz CA preko A. Nzka je N tatka preseka prave AC i prave
AN  BL 1

AC CL 4
| i
Dakle: AN=-5—AC. Kako je i AK=-1—AC, sledi da je AN=AK, ti. tatka 4 je sre-

diste dufi KN (sl 6). U trougiu BNK je prava AM paraicina stranici 8N, pa posto
ta prava polovi stranicu XN, ona mora poloviti i stranicu BX. Dakle KM : MB=1:1.

keoz 8, paralelne pravoj AL. Tada je, prema Talesovoj teoremi,

C

i I

N St 6 A st 7

S, M:ka j= O pres=¥na tatka d'jagonala. Dokazaiemo najpre da su povriine
trouglova ADO i BCO jednake medu sobom, 1j., prema sl. 7, da je P3=F,. Zaista,
trouglovi ABD i ABC imaju zajednidku osnovicu 48 i jednake visine (visina tra-
peza). Dakle: P+ Pa=P1+Py, ma je Py=Pa.

Teouglovi ABO i ADO imaju osnovice BO i OD i zajednitku visinu A iz te-

; 1 1 ;
mena A, pa je P1=-2—BOh1, i P,z? DO#y, odnosno Py : P,=B0 : DO. Slitno

dobljamo odnos povr§ina trouglova BCO i DCO : Py :P;=B0 : DG, a kako je
P,=P,, bie P, : P;=80 : DO, Izlazi da je Py : Py=Py : P;, odakle je Py2=Py- P2,
ili Py=)'PP,. -

Kako je povr§ina trapeza P=P,+P;+2P;, bite konaino: P=pP+Pr+
+2 VP Py, ili P=(VPy+ VP22

OBAVESTENJE

Zhog velikog povetanja trodkova oko Stampanja i ekspedicije lista prinndeni
smo da godi¥nju pretplatu na Matematitki list za ovu ikolsku godinu povecamo
na 90 dinaras. .

Matematitki list se izdrfava iskijufivoe od uplata svojih pretplainika i mema
drugih moguénosti za obezbedenje svog redovnog izlaienja.

Stoga molimo nade pretplatnike da prihvate ovaj mad zahtev i da, u cilju
omogudavanja Sto kvalitetnijeg nalina izdavania ovog lista, po moguénostl dopri-
mesu i poveéavanju broja pretplatnika.

i Urednistyo
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