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VIl RAZRED

Druga grupa zadataka*

1. a) Odredi skup S svih cijelih brojeva x za kajgedi: 4<x<12.
b) U kvadrat 4x4 upisano je 8 od tih brojeva.dipreostalih 8 brojeva iz skupa S, ali
tako da zbroj brojeva u svakom retku, stupcu ilje dijagonale bude jednak
(,magicni“kvadrat).
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2. Odredi sve racionalne brojeve r (r =p/q)kage je izrazr+% cijeli broj.

3. Zadana su tri pravca a,b,c i pri tome|j®&.aKkonstruiraj jednakostraimi trokut ABC
duljine stranice 4, tako da mu po jedan vrh lezdaaim pravcima. Obrazlozi postupak.

4. U trapezu ABCD je opseg jednak 2dm, katABC=60°, a dijagonala AC je okomita na

stranicuBC i raspolavlja kut« DAB.
a) Pokazi da je trapez jednakosttani
b) Naii duljine stranica trapeza.

* Po ve ustaljenoj praksi, natjecatelji dobivaju i jedriwpinu lakSih zadataka u vidu
testova.
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1. U koordinatnom sastavu dane stkteo A(2,-3), B(-6,1), C(4,5).

a) Odredi polinom prvog stupngi graf sadrzi téke A i B.

b) Odredi jednadzbu pravcakmm C koji ima svojstvo da sudke A i B jednako od njega
udaljene. Koliko ima rjeSenja?

2. Zadan je dolinom P(x)%2

a) Odredi polinom PP.

Poma: PoP (x) = P(P(x))

b) Rastavi polinom Q(x) =(#P)(x)-x na faktore.

3. Nad stranicama pravokutnog trokuta nacrtapegdoakostrar@ni trokuti i u njih upisani
krugovi. Koja relacija povezuje povrsing P, i P tih krugova?

4. U trokutu ABC zadano je : a=20, b=15;- £ =90°. Kolika je duljina c stranice AB?
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1. a) x1{-4,-3,-2,0,1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11}.

b)
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2. lzraz r +} je cijeli broj samo ako je r=1 ili r=-1.
r

3. Neka su pravci dani kao na sl.1. Neka su By tocke na danim pravcima a i b, takve da je
A1B1=4. (Ako smo izabrali A tada postoji jos jednadiea na pravcu b, to je ¢ka B;', takva

da je AB;'=4.) Sada nije teSko konstruirattkwu C; (ili C,) tako da je trokut AB,C; (ili

A1B1C,) jednakostrarian. Dalje konstruiramo pravac p kroz, @aralelan sa a i u presjeku
pravaca p i ¢ dobivamo vrh C trazenog trokuta.

Dalje konstruiramo duzine AC i BC paralelne s / c,

A]_C]_ i B]_C]_. a A AL ___-=
Zadatak moze imati 4 rjeSenja (dva uz korisStenje /\ sl 1
tocke By i dva uz koriStenje ttke B;'). Ako je b B By By
razmak izméu pravaca a i b jednak 4, zadatak T—

ima samo 2 rjeSenja, a ako je taj razmak vd 4, c P €1

onda zadatak nema rjeSenja.

4,

a) Kutovi < BAC i <« ACD jednaki su kao naizmjeti izmedu paralelnih pravaca AB i CD.
Kako je po pretpostavci AC simetrala kutaBAD, slijedi da je i <« CAD = << ACD. Zbog
toga je trokut ACD jednakokéan (vidjeti sl.2.) i AD=CD. Dalje, kutovic ABC i < BCD su
suplemantarni, pa jex BCD=120°, a samim tim jexx ACD=30°. Prema tome je i

< BAD=60°=<« ABC, pa je trapez ABCD jednakoksan.

b) Trokut ABC ima kutove od 30°, 60° i 90°, Sto Znda on predstavlja polovinu
jednakostrarinog trokuta, pa je AB=2 BC. Ako duzinu kraka oZn# sa c, onda su
osnovice duge c i 2c. Ztiaopseq je 2c+c+c+c=5c¢, pa kako sve to iznosirAQstijedi da je
c=4cm. Dakle stranice trapeza su: 8cm, 4cm, 4cm, 4C

D C
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1. a) Trazeni polinom je P(x)=ax+b gdje a i b treba odred \
tako da graf sadrzi s&e A(2,-3) i B(-6, 1). Ako graf sadrzi N
tocku A(2,-3), onda za x=2 vrijedi P(x)=-3. Zamjenom u : N
polinom dobijamo: -3=2a+b. Sho, koristeéi tacku B(-6, 1), 5]
dobivamo jednadzbu 1=-6a+b. RjeSenje dobivenoggas ™~ ¢ *]
jednadzbi je: a=%, b=-2. Dakle: P(x)% x-2. BERESCI R EERER
b) Trazeni pravac kroz C je paralelan graf polind»(g), pa ]

je njen koeficijent uz x takder

L . Jednadzba pravca ima oblik: %:-x+n. Zamjenom koordinatadke C(4, 5) dobitemo

jednadzbu: 5=% -4+n, odakle je n=7. Jednadzba pravcaje:%yﬁ?. To je jedino reSenje.

2.a) P°P)(X) = P(P(X)) = (%2)%2 = ¥-4x%+2 .
b) Q(X) = X-4xP-x+2 = ¥ (X*-4)-(x-2) = ¥ (X-2)(x+2)-(x-2) = (X-2)(R+2>C-1).

3. Polumijer g najveteg kruga, je tré@na visine trokuta ABC. = BciS C\/é . Slicno

2
izratunamo: Fa—f)’ i rb—b—\/é Prema tome imamo;.,\Psz[—af] n+(_bé—3j =

1, 1., m,, .o T, . N
—amm+—bmTm=—(@ +b)=—c =P.. Trazena relacija je:sP B, =P-.
12 12 12( ) 12 C ja jeR B =P

4. Konstruiramo téku D na stranici BC, tako da je c

< BAD=90° (sl.4). Kako jea =90°+/, slijedi da je

< CAD= 4. Trokuti ABC i ACD imaju po dva kuta X
jednaka §/ je zajedniki kut), pa su zbog toga &fii. Iz

ove slenosti dobivamo proporcije: BC:AC = AC:CD i D
BC:AB = AC:AD. Prva proporcija daje: 20:15=15:x,

Sl. 4

odakle je x=j—5, pa dobivamo:

BD = 20i45 = 375 Iz druge proporcije bite: 20:c =

15y, odakle je: y=j—c . Sada iz pravkutnog trokuta ABD, kori@teitagorin podak, dobit

2
¢emo: AB-AD?=BD? odnosno:c? —G cj (?’fj Odavde je &49, pa je c=7.
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