Najtoplije zahvaljujem visem savjetnikuwki Celikoviéu i prof. Milanu Sariéu na dopustenju da se dijelovi zbirke
zadataka "Matematka natjecanja u Jugoslaviji 1989. godine - Zanike osnovnih Skola" skeniraju i objave na
http://public.carnet.hr/mat-natj

Antonija Horvatek
http://public.carnet.hr/~ahorvate
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SEH 19%9%.

........................

Zadaceci:

YII rasred:

1) Na stranici AB trokuta ABC odsbrana je tofka D, tako da
a8u opsezl trokuta ABC, ACD i BCD redom 50 em, 45 cm i 35
cm, Odredi duljinu duZine CD.

2) Ha vagl sa dvije zd)elice uspostavljena Je ravnoteZa po-
moéu dvije vrste kuglica razlidéitih masa, toke ds su na
Jednod zdjelici ssmo kuglice mase a, 8 na druge) samo
kuglice mase b. Ukupan bro] kuglicz na oble zdjelice je
195, Ako 8s Jedne zdjelice uzmemo 11 kugliea, tada ponov-
nu raviaoteiu mofemo uspostavitl tako, da sa druge zdjeli-
ce pzmemo 2 kuglice i stavimo na zdjelicu sa koje smo
meknull 11 kuglica. EKoliko je bileo kuglica svake vrste 7

%) Ako Zetveroznamenkasti broj napifSeme obrnutim redoslje -
dom, novi detveroznamenkasti broj bit ce 9 puta veéi. Ko-
Ji Zetvercznamenkasti broj ima to svojstve 7

43 Iviea 1 Perica, ufenici VII razreda, &lanovi su matema -
tidke grupe koju dine "sedmasi” 1 "osmasi". U grupi je
vife od 70#% “"osmada". Koliko Je najmenje &lanova u ovoj
grupl 7

5) Unubar kvadrate ABCD nmalazi se todls P, tokva da je tro-
kut ABF Jednakokrafan g8 kutevims uz osnovicu JPAR = JFBA-
= 15%, Doka?i da je trokut PCD jednakostranidan.

¥ razred:

1) Kutevi trokuta odnose se kao 2:%:7. hajdulja stranica
trokuta Jje 1 m. Odredi duljine gstalih dviju stranica.

2) RiJe5i najprije sustav Jednadibi: x+py =3, px+by =6, =
onda odredi vrijednost parametra p, take de za rjedenje
(x,7) sustava JednedZbi vrijedi [x-y] > 1.

3) U nekoj tvernici proizvode pakuju u pakete od po 3 kg i
5 kg. Dokezl da se ovim pakovanjima moZe isporuditi swva-
ka narudibe veda od 7 kg.

4) Odredi ave parove cidelih brojeva (x,¥) koji zadovelje-

=18,

%) Zaden Je paralelogram ABCD &ija je povrélna 1, Sredigte
M stranice AD spojenc Je g vrhom B. Dufins nE gijece di-

vajJu JednadZbu x uvaEv

jagonalu i€ u tofki Q. Odredi povriinu Setverokuts MECD.

RljeBenja:
YII razred:

1) c Zbrajanjem jednakosti cq+x+b =45, co+a+
b a +x w35 1 a+beow 50 slijedi 2(asb+c)+2x=
= 130, t}. SO+x = 65, odakle Je x =15 cm.

A €+ D ©:

2) Heka Je na prvoj zdjelici x kuglica, svaka mase a. Tada
je na drugod zdjeliei 195-x kuglics, svaka mase b. Iz
xa = (195-x)b i (x-1l)a+2b = (19%-x)b izlezi lla = 4b, &
potom x = 14%, y =52, A

%) Neka je abed trafeni broj. Tada vrijedi abed.9 =dcba, pa
je a=l (Jjer bi u suprotnor dobili peteroznamenkasti
broj}s Dalje iz 1bcds9 = debl slijedi da je d = 9. Zatim iz
Tbe9.9 = 9ebl, tj. (1000+100b+10c+9)+9 = JO00+100e+10b+1,
odnosno B9b 4 Bwc izlazi da Je b=, a odatle ¢ =8, Tra-
feni broj je 1089,

4) Ozmadimo broj #lanova grupe sa x. Kako je u grupi vide od
T0% "osmafa", "sedmafa je manje od 304, a keko su bar dva
#lana (Ivica i Perica) "sedmadi", to je 2£0,30x, t3. x>
)%—Q »6. U grupi Je najmanje 7 &lenova.

5) b a L Meka je R unutradnja todka kvadrata

ABCD, takva da Je BCR=ABF. Tada je

trokut FPER Jjednnkostrasnian {jer Je

|PBl = |BR| 1 4PER =60°), pa iz |PR| =

% = [BR|= [RC| slijedi da Je trokut PRC

p Jjednakokrafan. Iz JFRC = 360°-JPRE -

. - /ERC = 150 s1ijedi sukladnost tro-

A a B kuta PRC i BRC, odakle je |PQ|=|BC|=

= g, Anaslogno izlazl da Jje i |PDl= 8, pa Je trokut FCD

JednakostraniZan.

VIII razred:
1) . Kutevi trokuta su 30°, 45° 1 105°.
Neka je x duljina visine spuBtene iz
o e 2x vrhe najvedeg kute na najdulju stra-

A T D wE B stranice x+:m|’_, odakle je x =

o nicu. Sade Je ofite duljina n.ai'i‘va&a
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- 26 - Pepublicho CEH (9573,
pa je duljina jedne od traienih stranics 2x = y3-1, a dru-
ge xy2 -ﬁié.

Za peR™ {-2,2} zadanl sustav JednsdZbi ims rjefenje x =
- p—ﬁz, y-]—}%, z8 p =2 sustav je neodredjen (x =3-2y,
TER), dok Je zg p=-2 sustay jednadibi nemogué.

Iz xy1>1 s 125131 » 22l ey 5 pizics »

% =3Lpr2<Ld % -S<£p<ly pA-2. Dakle, pe (-5,-2)(=2,1).

Treba pokazatl da diofantske jednadiba 3x+5y =n ima rjefe-

nje (X.r}éﬂz za svaki neN, n>7, pri demu su x 4 7 koli-

&ine paketa od po 3 kg 1 5 kg, 2 n je ukupna narudibs iz -

rafena u kg, & obzirom na djeljivost brojem 3, svaki pri -

rodnl brod n> 7 mofe imati Jedan od ova % obliks: na=3k ,

n=3k+l, n=3ke2, k32,

1°) Za n=3k, k >7, narudibe se isporuduju same u paketims
od 3 kg.

29) Za n a3kl =%(k-3) + 2.5 narudibe se isporufuju tako,
da Bu 2 paketa od po 5 kg, & ostalih (k-3), k>2, od
po 3 kg

?:°} Za n=3ks+2 =5(k-1) + 5 narudibe se isporutuju toko, da
ge isporudi jedan paket od 5 kg, a ostalih (k-1),
k>»2, od po 3 ke.

Zadanu jednadibu mofemo pisati u obliku (xsy)(x-2y) = 18.

rake je razlika (x+y) - (x-2y) =3y dieljivs sa 3, razliko-

vat éemo ove sludajeve: (x+y,x-2y}e{(3,6), (6,3), (~3,-6),

(-6,-3)}, pe za rjeienja zadatks dobivemo:

{x’y)'&{(qi_lji (5,1), (~4,1), (=5,-1)1.

Neka je K srediite BC. Tads je MBKD

parslelogram, NE Je srednjica trokuta

AND, pa je [AQ[=IQN|=(CN|. Sads izla-

wi: F(AQH) = 3P(AQD) = $+$P(ACD) =

= £ P(ACD) = geiecanen) - T2 (ABCD), pa

Je ¥(MICD) = P(ACD) = P(AQH) = & (ABOD).
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